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ANALIZA E FUNKSIONIT TE HARXHIMEVE
NGA ASPEKTI | EKONOMISE KIBERNETIKE

Shagir ELEZAJ *, Baki Koleci?

ABSTRAKT

Punimi e shtjellon analizén e funksionit t& harxéim nga aspekti i aplikimit té

Ekonomisé Kibernetike. Analizohen harxhimet e tisténe, harxhimet mesatare
apo ato njéshe, si edhe harxhimet kufitare. Prebahtmetoda e pércaktimit té

koeficientit té elasticitetit pér harxhimet pérksaé Gjithashtu jepet njé gasje e re e
ndérlidhjes sé harxhimeve né fjalé mé programirniedr dhe jo-linear.

Fjalét Kyce: Harxhimet e térésishme, Harxhimet mesatare, Hamhim
kufitare (margjinale), Koeficienti i elasticitetiProgramimi linear dhe jo-
linear

1. FUNKSIONI | HARXHIMEVE TE PERGJITHSHME

Dihet gé pér sasiné e dhéné té prodhimtarisé dtéhdtarxhohet sasia
pérkatése e elementeve prodhuese. Pér cmimin eédt@&nfaktoréve
prodhues, sipas funksionit té prodhimit, mund téhaphen harxhimet e
pérgjithshme té procesit té prodhimit. Kjo do tétéhqé teoria e harxhimeve
mund té definohet edhe si “teoria e prodhimit efg@rauaré né vlerat
monetare té elementeve pérbérés”. Le té fillojma mgrésia kriteriale e
prodhimtarisé sipas Coob-Douglas-it:

Q=ALK™: 0O<a<l
(1)

Ku jané:
Q — éshté prodhimtaria e procesit prodhues,
L — puna e harxhuar gjaté prodhimit,
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K — kapitali i harxhuar né prodhim,
A — konstanta e proporcionalitetit,
a — konstanta e elasticitetit té prodhimtarisé.

Funksioni i harxhimeve té térésishme jepet sipas:

T= aQD_+6Q[K

oL oK
(2)
pérkatésisht:
T=A0" K"
(3)

Harxhimet mesatare (njéshe) pércaktohen sipasisarksteriale, T/L dhe
T/K, ashtu qé pér kété rast pérfitohet:

T A{Ej ST A{Lj
L L K K
(4)

Harxhimet kufitare (margjinale) pércaktohen sipaarégive kriteriale
parimore,dT /0L dhe 0T /0K , ashtu gé tani pérfitohet:

i) el

®)
Né Fig. 1 grafikisht jané prezantuar harxhlmet péfke pér parametrat
projektuese: A = 1,
L =100, K=75.
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Fig. 1. Prezantimi grafik i harxhimeve pérkatése

Né suaza té Ekonomisé Kibernetike réndési té védemtedhe koeficienti i
elasticitetit €).Dihet gé pér dy madhési ekonomiXéndryshore e pavarure),
dheY (ndryshore e varure), koeficienti i elasticitgiircaktohet sipas:

oY X
oxX'yY
(6)
Mé tutje mund té caktohen koeficientet e elastitipgr harxhimet pérkatése

té definuara mé paré. Késhtu, pér koeficientin astaditetit t&€ harxhimeve
totale ) ndaj punésL(), ¢ (T, L), dhe ndaj kapitalit), (T, K), pérfitohet:

£(Y,X) =

eEM,L=a; eT,K)=1-a
(7)

Koeficientet e elasticitetit ndaj harxhimeve pédemt mesatare, pércaktohen
sipas:
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{1 L)
fafeos f)e

(8)

Koeficientet e elasticitetit ndaj harxhimeve péédsat margjinale jepen sipas:

s(a—T,Lj:a—l; s[a—T,szl—a
oL oL

s(a—T,Lj=a; E(a—T,Kj:—a
oK oK
)

Koeficientet pérkatés karakteristik té elasticitgtiafikisht jané prezantuar
sipas Fig. 2. Pér shembull, pér= 0.2, kur kapitali K) ndryshon pér 1% |,
atéheré harxhimet totaleT)( harxhimet mesatare ndaj punéBL} dhe
harxhimet margjinale ndaj punédT /0dL) rritén (shenja plus ) pér 0.8 % ,
dhe késhtu mé radhé.
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Fig. 2 . Prezantimi grafik i koeficienteve karakstiké té elasticitetit
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Mé tutje do té analizohen harxhimet totale (té jprghme) té prezantuara
né formén:

T=AQ*-BQ*+CQ
(10)

Harxhimet mesatare sipas (10) jané :

Q:I: AQ*-BMMQ+C
Q
(11)
Harxhimet margjinale jepen sipas:

oT 2
— =3[AM’-2BM+C
50 [@Q Q

(12)

Mund té vérehet gé mund té caktohet vlera maksinpale harxhimet
mesatare:

0TI _ (T) o B o _B
2 ‘0’(QJW “Tan 7% 2
(13)

si edhe pér harxhimet margjinale:
2
a_T =C —B_ ; Q = A = E
Q) .. 3A 3A
(14)

Né Fig. 3 grafikisht jané prezantuar harxhimet lmtanesatare dhe ato
margjinale, pér parametrat projektues: A = 1, Badhé C = 20.
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Fig. 3. Prezantimi grafik i harxhimeve pérkatésmasi shprehjes (10)

Koeficienti i elasticitetit (T, Q) tani jepet sipas:

_ 3AQ*-2BQ+C
S(T,Q)— AQZ—BQ+C
(15)

Koeficienti i elasticitetitz (T/Q , Q) pércaktohet sipas:

{LQJ:QE(ZZEAQ-B)
Q AQ -BQ+C
(16)

Pér harxhimet margjinale koeficienti i elasticitdd@rkohet sipas:
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8( aT Q} _ _ Q(6AQ-2B)
Q" 3AQ? -2BQ+C
(17)

Koeficientet pérkatés té elasticitetit grafikishh@ prezantuar sipas Fig. 4.
Pér shembull, vlera minimalesg(T, Q)min = - 0.581 arrihet pé@Q. = 1.225,
¢cdo té thoté gé kur sasia e prodhimtari®¥ ridryshon pér 1% , hargjimet
totale zvogélohen (shenja minus) pér 0.581%. Vieir@malee (T/Q, Q)min

= - 0.348 arrihet péR. = 1.723, ¢do té thoté gé kur prodhimtar@) (
ndryshon pér 1%, atéheré harxhimet mesatare znfogil(shenja minus)
pér 0.348 %. Vlera minimale (0T /0Q, Q)nin = 0.652 arrihet pér Q=
1.723, c¢do té thoté gé kur prodhimtar@) (ndryshon pér 1%, harxhimet
margjinale rritén (shenja plus) pér 0.652%.

254

1.5 1

0.5+

-0.5+

Fig. 4. Koeficientet e elasticitetit pér varésingas shprehjes (10)
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Mé tutje do té analizohet rasti i kombinimit optint@& alokimit té resurseve
té punés () dhe kapitalit K) si faktoréve prodhues, ashtu qé mund té
kérkohet edhe vlera optimale e harxhimeve totatg, 3=

Mé tutje, ndaj aplikimit t& programimit jo-lineaéshté e pérshtatshme té
aplikohet funksionali®) sipas multiplikatorve té Lagrange-it:

® = AL K" + 1D - EL- FK)
(18)

Sipas derivateve parciale, 0P /0L =0; 0P /0K =0; 0P /04 =0,
respektivisht pérfitohet:

K:D(l—a); L =9D. /]:A(l—a)ex{_aln[E(l—a)ﬂ

(19)

Vlera optimale e alokimit té resurseve té puhggdbpe té kapitalitk), éshté:

o, - {22 [oLa)”
P E F

(20)

Prezantimi grafik i izoekuantéS,, dhe té drejtimit tangjenciale ndaj
optimalizimit, EL + FK = D, éshté i dhéné né Fig. 5. Pika (gjendja
ekonomike)P éshté gjendja ku drejtimi i optimalizimit tangjeéaice tangon
izoekuantér,,. Pér konditat projektuesB,= 100,E = 2,F = 1, pérfitohet,
P(L = 25;K = 50).
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LE=1250

2L+ K=100
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L
Fig. 5. Né& lidhje mé alokimin optimal té resursé¥@unés dhe té kapitalit
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Fig. 6. Prezantimi grafik i madhésive karakteristiipas funksionalit
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Né Fig. 6 grafikisht jané prezantuar madhésité Karsstike sipas

funksionalit t&é Lagrange-it. Vlera minimale e fuitksalit Ty, arrinet né
pikén (gjendjen ekonomikéyl, ashtu gé jané té vlefshme shprehjet:

E AD

M= ﬁ v Loptmin) = ﬁ , M (a M ;Topt(min))

(21)

a=a

Pér konditat projektuese pérfitohet: M(2/3; 10018§. Fig. 7 grafikisht &éshté
prezantuar koeficienti i elasticitetit,(Top, ).
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Fig. 7. Prezantimi grafik i koeficientit té elastagit &(Top , )

Vlera minimale e koeficientit né fjalé ésht&(Top, o )min = - 0.463, e cila
arrihet pér. = 0.316.
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2. KONKLUZIONE

Brenda punimit éshté shtjelluar problematika e @imit té lojeve
pérkatése té harxhimeve, sikurse qé jané: harxhiotele, ato mesatare dhe
harxhimet margjinale. Eshté prezantuar sé si méndeslizohet alokimi
optimal i resurseve té punés dhe té Kkapitalit, aditdréve kryesoré té
prodhimit, dhe sé si pércaktohet viera optimaleaeximeve totale. Né
lidhje mé pércaktimin e harxhimeve optimale totalealiza paraprake éshté
ndérlidhur mé programimin jo-linear, dhe né kétgeks éshté prezantuar njé
gasje e re, e cila e mundéson thellimin e studintdfesional dhe shkencoré.
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